LOosung zur Analysis S. 116 Nr. 70

a) Definitionsmenge

Nur Problem im Nenner des Exponenten: Dy =IR\{0}
Nullstellen
0a(x) =0 = x+a=0 - x=-a
Verhalten an den Grenzen von Dy,
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Fur a =0 gibt es keine Stellen mit waagerechter Tangente, da x = 0 Definitionslicke ist.
Far a # O:
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Ergebnis: fir a>0: TIPJza| zae und HOP[]-za| zae
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b)

g)

Flachpunkte

92(x) =0 O 25a*%+a®=0

1. Fall: a=0: ga(x) =0 fiir alle x [Dy,, d.h. alle Punkte sind Flachpunkte (aber keine
Wendepunkte.)

2.Fall: a# 0 252°x+a=0 « x=38; g,(32)=%ae” U FP( =a| Zdae” )
Diese Flachpunkte sind auch Wendepunkte: es handelt sich um eine ein-
fache Nullstelle von g4 (x), was Vorzeichenwechsel bedeutet.

Es gibt zwei Ortslinien:

_2 2
1. x=%a - a=3x; y=%ae ?=4e 3x

1 3. .77 -7
2. X=-7a = a=-4x; y=sae *=-3e *X
x=-xa - a=-25x; y=2ae” =-24e7x

(Hullkurven sind noch nicht behandelt.)

at+lla

gy(-a) = 12a2+ai-a® (p iz = qrp7l = 1. d.h. bei allen Nullstellen ist die Steigung gleich.
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gé(—z—la) = 625 1_2222 @ 25 =12a +1521 -625a2 (@ 12a = -izaa I 12a = _49@ :_3
625
Die Steigung aller Wendetangenten ist gleich.
Fur sie gilt: y =-22x+t und sie gehen jede durch einen Wendepunkt (—2—15a| %ae's)
-3 _ _49(_1 _24 _49..3____.3__a

0 2tae™= e3( == )+t - t—25ae —z5ae” =-ae " =-3
0 Schar der Wendetangenten: y=- e3 49 x —e% fur a# 0

a-11x

x+a=(x+a)e 2¥
1. Losung: x = —a, d.h. der Schnittpunkt ist jeweils in der NS der Funktion, d.h. (—a | 0).
Die Steigung der Scharfunktion ist dort 2. 0 tana=3% 0 a=202°

Der Winkel der Geraden y = x + a mit der x-Achse betragt 45°.
LI Der Schnittwinkel betragt 45° — 20,2° = 24.8°.

a-a

2.L6sung: a-11x =0 « x=gsa; ga(l_lla) :(1_11a +a)e = 24 schnittpunkt(a| Za)
a a
423 _'J‘a _a 2 2 2
— 12i? 73 % _ —12a°-11a“-121a° 40 _ _
ga(ll ) o7 L8 o (& 10

121
0 tana=-10 U a=-84,3°
[1 Der Schnittwinkel betragt 45° + 84,3° = 129,3°. (bzw. 180° — 129,3° = 50,7°



